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  الحساب المتجهي

I(  مجموع متجهتين - تساوي متجهتين 

ABu   المتجهة منظم: تذكير =
r

ABu نكتب ، AB  المسافةهو   =
r

 

 تساوي متجهتين )1

 تعريف

 .المنظم ونفس المنحى ونفس الاتجاه نفس لهما كان إذا ينمتساويت متجهتان تكون
 

 )المتجهة المنعدمة(ف تعري

0ويرمز لها بالرمز  هي المتجهة التي منظمها منعدم المنعدمة المتجهة
r

  :بحيث 

MM=0  المستوى من M نقطةلكل 
r

  
  

 خاصية

 :، لديناالمستوى في مستقيمية غير نقط أربع Dو Cو Bو Aلتكن 

CDAB   .الأضلاع متوازي ABDCكان الرباعي  إذا وفقط إذا =
 

  نتيجة

 . المستوى من نقط أربع Dو Cو Bو Aلتكن

CDAB BDACيكافئ    = =    
 

 علاقة شال –مجموع متجهتين  )2

 

u
r

vو 
r

 .المستوى من نقطةAو متجهتان 

ABu حيثB وحيدة طةنق توجد  =
r

Cوحيدة نقطة توجدو  ACv  حيث   =
r

.  

u المتجهتين مجموع
r

vو 
r

حيث يكون ADهو المتجهة ) ACو AB المتجهتين مجموع أي(  

  .متوازي أضلاع ABDCالرباعي
  

 علاقة شال

BCABAC   :المستوى من Cو Bو A النقطكانت  امهم  +=  
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 خاصيات

uالمتجهات  نتك مهما
r

vو 
r

wو 
r

:  

uvvu
rrrr

)()(؛       +=+ wvuwvu
rrrrrr

uuu؛      ++=++
rrrrr

=+=+ 00  
 

 فرق متجهتين –مقابلة متجهة  )3

 مقابلة متجهة )أ 

  تعريف

u لتكن -
r

u المتجهة ةمقابل. منعدمة غير متجهة 
r

u المتجهة منظم ونفس اتجاه نفس لها التي المتجهة هي 
r
  

u لمنحى معاكس ومنحاها
r

uبالرمز لها ويرمز
r

)(0: ولدينا .−
rrr

=−+ uu  لكل متجهة u
r

.  

  .BAهي المتجهة  ABمقابلة المتجهة  -
  
 فرق متجهتين )ب 

 تعريف

u متجهتين لكل
r

vو 
r

   :)( vuvu
rrrr

−+=−  
  

  خاصية

OAOBAB:    من المستوى  Bو Aو O نقط ثلاث لكل −=  

  )  لأجساماعلاقة تستعمل في مادة الفيزياء لدراسة حركة ( 
 

II( ضرب متجهة في عدد حقيقي 

ABu  نضع ا،مثلثABCليكن: نشاط =
r

ACvو  =
r

  

u أنشئ
r
vو 3

r
vuثم   −2

rr
23 −.  

  تعريف

u
r

  .منعدم غير حقيقي عدد kو  منعدمة غير متجهة 

u المتجهة جداء
r

kالحقيقي العدد في  uk لمتجهةا هي  
r

 :حيث 

- u
r

ukو 
r

 الاتجاه نفس لهما 

- ukuk
rr

×=. 

uk منحى -
r

u منحى هو 
r

u منحى عكسوهو  k<0ن اك إذا 
r

  .k>0ن اك إذا 
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 نتائج

uالمتجهتان  تكن مهما
r

vو 
r

  : نإف βو αالحقيقيان العددان يكن ومهما 

vuvu
rrrr

ααα +=+ uuu؛               )(
rrr

βαβα +=+ )(  

uu
rr

)()()(؛                          1.= uuu
rrr

αβαββα ==  

0
rr

=uα 0(  يكافئ=α  0أو
rr

=u( 

 

III( الاستقامية 

 استقامية متجهتين )1

  تعريف

  .تكون متجهتان مستقيميتين إذا كان لهما نفس الاتجاه

  
  

 خاصية

u متجهتان تكون
r

vو 
r

α )uvحقيقي عدد في الأخرى ءادج حداهماكانت إإذا  وفقط إذا مستقيميتين 
rr

α=(  

u معامل استقامية يسمى αالعدد( 
r

vو 
r

 ( 
  

u متجهة كل مع مستقيميةالمتجهة المنعدمة     ملاحظة
r

uفي المستوى لأن  
rr
.00 =. 

  
uو في المستوى نقطأربع  Mو Cو Bو Aلتكن: 1التمرين

r
vو 

r
: ين حيثمتجهت 

MCMBMAu 32 −+=
r

BCBAv ؛      62 −=
r

  

ACABuبين أن  .1 32 −=
r

 

uاستنتج أن  .2
r

vو 
r

 .انمستقيميت 

 

 ثلاث نقط استقامية )2

 خاصية وتعريف

BA حيث المستوى من نقطثلاث  Cو Bو Aلتكن ≠.  

ABxAC  حيث x حقيقي عدد وجد إذا وفقط إذا ةمستقيمي Cو Bو A نقطال تكون =. 

);( المعلم في Cالنقطة  أفصول يسمى x العدد الحقيقي BA. 
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ABAE: أمثلة );( المعلم في Eالنقطة  أفصول −3 يعني أن  =−3 BA.  

      CACF
3

2
  يعني أن  =−

3

2
);( المعلم في Fالنقطة  أفصول − AC.  

  

نقطتين حيث   Qو Pو متوازي أضلاع  ABCDليكن : 2التمرين
→→

= ABBP
2

1
و  

→→

= ADAQ 3.  

  .أنشئ الشكل )1

عبر عن  -أ )2
→

CP  بدلالة 
→

AB و
→

AD. 

عبر عن  -ب    
→

CQ دلالةب  
→

AB و
→

AD. 

 .مستقيمية Cو Qو P استنتج أن النقط )3

 

 قطعة منتصف )3

 خاصية

]القطعة  منتصف Iتكون النقطة  ]AB 0كان  إذا وفقط إذا
r

=+ IBIA.  

0   ملاحظة
r

=+ IBIA  يكافئABAI
2

1
IBAIيكافئ  = = 

  

CBAE نقطتين حيث Fو Eمثلثا و ABCليكن:  3تمرينال ACABAFو = +=.  

 الشكل أنشئ.1

]القطعة  منتصف B أن أثبت.2 ]EF 

  

 توازي مستقيمين )4

 خاصية

BAا في المستوى حيث نقط Dو Cو Bو A لتكن DC و≠ ≠. 

)()//(يكون  CDAB تجهتان المكانت  إذا وفقط إذاAB وCD مستقيميتين.  
 

نقطتين حيث   Jو Iو مثلثا  ABCليكن : 4التمرين
→→

= ABAI
3

1
و   

→→

= ACAJ 3.  

عبر عن  )1
→

IC  و
→

BJ  بدلالة
→

AB  و
→

AC. 

)استنتج أن   )2 ) ( )BJIC //.  

  

  


