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 :أمثلة

 𝐟 𝒙 = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + Df  :مجموعة تعرٌفها هً  𝟏 = 𝐼𝑅 لأنها دالة حدودٌة . 

 𝐟 𝐱 =
𝟐𝐱+𝟏

𝟑𝐱−𝟏
  

  𝐷𝑓 = {𝑥 ∈ 𝐼𝑅/3𝑥 − 1 ≠ 𝐷𝑓 أي  {0 = {𝑥 ∈ 𝐼𝑅/3𝑥 ≠ 𝐷𝑓 و منه {1 = {𝑥 ∈ 𝐼𝑅/𝑥 ≠
1

3
} 

 𝐟 𝐱 =  𝟐𝐱 − 𝟏 

   𝐷𝑓 = {𝑥 ∈ 𝐼𝑅/2𝑥 − 1 ≥ 𝐷𝑓  أي {0 = {𝑥 ∈ 𝐼𝑅/𝑥 ≥
1

2
} 

−∞                     
1

2
                          + ∞ x 

   3𝑥 + 5 

 

𝐷𝑓و بالتالً  = [
1

2
; +∞[ 

 

 

 

 

 

 

 

 :أمثلة

 𝑓 𝑥 = 2𝑥2 +  . دالة زوجٌة𝐟 لنبٌن أن . 2

f :  Dfٌجب دائما تحدٌد مجموعة تعرٌف الدالة  = 𝐼𝑅  لأن 𝐟دالة حدودٌة . 

𝑥  لكل  ، فإن 0متماثل بالنسبة للعدد Df بما أن  ∈ 𝐷𝑓 𝑥−  لدٌنا   ∈ 𝐷𝑓ولدٌنا : 

 :مجموعة تعريف بعض الدوال العددية

𝑓 ًدالة عددٌة لمتغٌر حقٌق xًمجموعة تعرٌف الدالة  : معرفة بما ٌل𝑓ًه : 

 𝑓 𝑥 = 𝑃(𝑥)   𝐷𝑓 = 𝐼𝑅 

 𝑓 𝑥 =
𝑃(𝑥)

𝑄(𝑥)
  𝐷𝑓 = {𝑥 ∈ 𝐼𝑅/𝑄(𝑥) ≠ 0} 

 𝑓 𝑥 =  𝑃(𝑥)  𝐷𝑓 = {𝑥 ∈ 𝐼𝑅/𝑃(𝑥) ≥ 0} 

 𝑓 𝑥 =
𝑃(𝑥)

 𝑄(𝑥)
   𝐷𝑓 = {𝑥 ∈ 𝐼𝑅/𝑄(𝑥) > 0} 

 

 :الدالة الزوجية و الدالة الفردية

 دالة زوجٌة، ٌجبب تحقق الشرطان fلكً نبٌن أن 
 :التالٌان

 : دالة فردٌة، ٌجبب تحقق الشرطان التالٌانfلكً نبٌن أن 

  لكل  𝑥 ∈ 𝐷𝑓 𝑥−  لدٌنا   ∈ 𝐷𝑓 

 𝑓 −𝑥 = 𝑓(𝑥) 

  لكل  𝑥 ∈ 𝐷𝑓 𝑥−  لدٌنا   ∈ 𝐷𝑓 

 𝑓 −𝑥 = −𝑓(𝑥) 
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𝑓 −𝑥 = 2(−𝑥)2 + 2 = 2𝑥2 + 2 = 𝑓(𝑥) إذن ، f  دالة زوجٌة. 

 𝑓 𝑥 = 𝑥3 . .لنبٌن أن 𝐟دالة فردٌة . 

 Df = 𝐼𝑅 لكل ،إذن    لدٌنا  𝑥 ∈ 𝐷𝑓 𝑥−  لدٌنا   ∈ 𝐷𝑓و   :𝑓 −𝑥 = (−𝑥)3 = −𝑥3 = −𝑓(𝑥) إذن ، f  دالة فردٌة. 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

:مثال  

  𝑓 𝑥 = −2𝑥2 +  .3 دالة مكبورة بالعدد f لنبٌن أن 3

𝑥لكل  ∈ 𝐼𝑅  2− ، لدٌنا𝑥2 ≤ 2𝑥2− و منه 0 + 3 ≤ 𝑓(𝑥) ، أي 3 ≤  .3 مكبورة بالعدد f و بالتالً 3

 

 

 

 

 

 

 

 

 :التمثيل المبياني للدالة الزوجية و الدالة الفردية

                    

الدالة الزوجٌة منحناها متماثلا بالنسبة 

 .لمحور الأراتٌب

الدالة الفردٌة منحماها متماثلا بالنسبة 

.لأصل المعلم  

 :الدالة المحدودة-الدالة المصغورة-لدالة المكبورةا

𝑓 مكبورة بالعدد M 𝑓 مصغورة  بالعدد M 𝑓محدودة  

𝒇 𝒙 ≤ 𝑴 𝒇 𝒙 ≥ 𝒎 مكبورة و محدودة 
 𝒎 ≤ 𝒇(𝒙) ≤ 𝑴 

 

 𝐼 من 𝑎  و  𝑏 لٌكن   :معدل التغير و الرتابة

 
𝑇العدد  =

𝑓 𝑎 −𝑓(𝑏)

𝑎−𝑏
 . ٌسمى معدل التغٌر

 𝑇 ≥ 0 

 𝐼 تزاٌدٌة على  𝑓 

 

 𝑇 ≤ 0 

 𝐼 تناقصٌة  على  𝑓 
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 :مثال

 𝑓 𝑥 = 𝑥2 لندرس تغٌرات الدالة f  على𝐼𝑅+ = [0; +∞[ 

𝐼𝑅+          .𝑇 من 𝑎  و  𝑏لٌكن  =
𝑓 𝑎 −𝑓(𝑏)

𝑎−𝑏
=

𝑎2−𝑏2

𝑎−𝑏
= 𝑎 + 𝑏  بما أن ، 𝑎 ≥ 𝑏 و 0 ≥ 𝑎 فإن 0 + 𝑏 ≥  إذن  0

𝑇 ≥  .+𝐼𝑅 تزاٌدٌة على f و منه 0


